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2. (döntő) forduló

kezdők III. kategória

Feladatok

1. Az x, y és z valós számokra teljesülnek a következő egyenl̋oségek:

x+ y + z = 1,

x3
+ y3

+ z3
= 91,

x5
+ y5

+ z5
= 4651.

Mekkora lehetx, y és z?

2. Tekintse a legkisebb 20 db pozitív egész számot és soroljaőket tetsz̋olegesen két 10-elemű
csoportba! Képezze az összes olyan 2-tényezős szorzatot, melyek tényezői különböz̋o cso-
portból valók! Bizonyítsa be, hogy mindig lesz két olyan szorzat, melyek között pontosan 2
a különbség!

3. Az ABC egységoldalú szabályos háromszögB, illetve C csúcsához tartozó magasság-
vonalakmb, illetve mc. Legyene egy olyan egyenes, mely azA csúcson áthalad, metszi a
BC oldalszakaszt és azAC oldallal 10◦-os szöget zár be, továbbá legyene ésmb metszés-
pontjaX, e ésmc metszéspontjaY ! Jelölje azAX szakasz hosszátx, míg aCY szaka-
széty! Számítsa ki a 2y

(

1+ x2
)

+ x
(

2+ y2
)

pontos értékét!

Az eredményhirdetést 2011. május 13-án (pénteken) 14.00 óraikezdettel tartjuk az
MTA Rényi Alfréd MKI Nagytermében (Budapest, V. ker., Reáltanoda u. 13–15.).


