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MATEMATIKA, III. kategoéria
Az elsé (iskolai) fordulo feladatai
a gimnaziumok specialis matematikai osztalyainak tanul6i részére

1. Igaz-e, hogy a 7Tk + 3, £k =0,1,2,... szamtani sorozatban végtelen sok
palindrom szdm van? (Azokat a szdmokat nevezziik palindrom szé-
moknak, amelyek tizes szamrendszerbeli alakjaban a jegyeket forditott
sorrendben felirva ugyanahhoz a szamhoz jutunk, pl. 12321.)

2. Adott legalabb ketts, de véges sok 1/2F alaki szam, amelyek Osszege
legfeljebb 1 (és minden k pozitiv egész). Lassuk be, hogy a szamok két
csoportba sorolhatok gy, hogy mindkét csoportban a szamok 6sszege
legfeljebb 1/2.

3. A [0, 1] intervallumot 999 piros ponttal 1000 egyenld részre, 1110 kék
ponttal pedig 1111 egyenl§ részre osztjuk fel. Mennyi a legkisebb téa-
volsag egy piros és egy kék pont kozott, és ez hany pontparnal fordul
el6?

4. Egy tetraédernek legalabb négy éle legfeljebb egységnyi hossziisaga.
Mekkora lehet maximalisan a tetraéder térfogata?

5. Legyen AB az O kozéppontu k koérnek egy olyan huarja, amely nem
atmérs. Jelolje M az AB szakasz felezGpontjat, R pedig az OM fél-
egyenesnek a k-val vett metszéspontjat. Vegyiink fel egy tetszéleges P
bels6é pontot a révidebbik AR iven. A PM félegyenes messe a kort a
() pontban, és legyen S az AB és QR hurok metszéspontja. Az RS és
P M szakaszok koziil melyik a hosszabbik?

Valamennyi feladat 7 pontot ér.



