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MATEMATIKA, III. kategéria

Az els6 (iskolai) forduld feladatai
a gimnaziumok specialis matematikai osztalyainak tanuloi részére

1. Az ABC egyenl6 szaru haromszog AB alapjan vegyiink fel egy P pon-
tot. P-bdl merdlegeseket allitunk a két szar egyenesére, ezek talppont-
jai I, illetve J. A haromszog magassagpontjat jelolje M. Mutassuk
meg, hogy a PM egyenes dthalad az I.J szakasz felezGpontjan.

2. Legyenek 1 < k < n rogzitett egészek. Mennyi az

T1To ... T+ X223 ... Tht1 + ... T Tp—k41Tn—k4+2---Tn

kifejezés maximuma, ha x4, ..., z, nemnegativ szamok és Osszegiik 17

3. Rogzitsiink a sikon egy AB szakaszt és annak egy P bels§ pontjat.
Ha ABC tetszdleges haromszog, huzzunk P-bél parhuzamost az AC,
illetve BC' oldalakkal. Ezek az egyenesek a BC oldalt a () pontban, az
AC oldalt az R pontban metszik. Az APR és BP() haromszogek koré
irt korok P-t6] kiilonb6z6 metszéspontja legyen H. Mi a H pontok
halmaza, ha a C' pont a sik minden, az AB egyenesre nem illeszkedd
pontjan végigfut?

4. Hany olyan, nem 0-ra végz6dé tobbszorose van a 2012-nek, amelyben
a szamjegyek Osszege 5?7

5. Van 2012 kiilsére teljesen egyforma, de paronként kiilonbozs értékid
érménk. Ugyancsak van egy késziilékiink, amelybe 21 érmét kell behe-
lyezni, és megadja, hogy a 21 behelyezett érme koziil melyik a k-adik
legértékesebb. Ennek a késziiléeknek a segitségével a 2012 érme koziil

hanynak tudjuk meghatéarozni az érték szerinti sorszamat, ha a) k = 10,
illetve ha b) k = 117

Valamennyi feladat 7 pontot ér.



