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Feladatok

1. Adott ABC' haromszog esetén a () RS haromszoget nevezziik az A BC haromszog kolyok-
hdromszogének, ha az igaz, hogy

— QP felezGpontja R,
— RP; felezGpontja S,
— S P; felez6pontja @, ahol a P;, P», P; pontok valamilyen sorrendben az A, B, C' pontok.

Igazoljuk, hogy minden ABC' haromszognek két kolyok-hdromszoge van, és a két kolyok-
haromszog metszetének a teriilete az ABC' hdromszog terilletének az 1/10-e.

2. Az f: R — R nem konstans fiiggvényrdl azt tudjuk, hogy minden valés x esetén

fl=2)+ (1 —2)f(z) =c,

ahol c rogzitett egész konstans.

Igazoljuk, hogy ha f(x)-nek van egész fixpontja, akkor van két olyan fixpontja is, amely
nem egész.

(z fixpontja f(x)-nek, ha f(z) = z.)

3. Egy kor alaku asztal koriil 20 didk iil. Minden didk el6tt van néhany cukorka, kezdetben
2,4,6,8, ..., 38, 40, valamilyen tetszdleges sorrendben. A didkok — tandruk vezetésével —
a kovetkez6t teszik. Egy 1épésben minden didk odaadja a tdle jobbra iilé didknak cukorkai
felét, majd ha igy pdratlan sok cukorkdja maradna, akkor a tanartdl kap még egyet. Ezt a 1é-
pést ismételgetik tjra és tjra. Bizonyitsuk be, hogy egy id6 utdn minden didknak ugyanannyi
cukorkdja lesz.

Az eredményhirdetést 2016. majus 25-én (szerdan) 14.00 orai kezdettel tartjuk az
MTA Rényi Alfréd MKI Nagytermében (Budapest, V. ker., Realtanoda u. 13-15.).



