Arany Daniel Matematikai Tanuldverseny

1999/2000 10. évfolyam 3. kategodria 1. fordulo
A verseny szervezdje: Orszagos Kozoktatasi Szolgaltatd Intézmény Pedagogiai Kézpont
1. feladat
Bizonyitsuk be, hogy ha p, q és r olyan valdés szamok, amelyekre p=q+r+1, akkor az
(+pX+q) (C+px-+r)=0
egyenletnek legalabb két kiilonb6zd valds megoldasa van.
2. feladat

Egy 2 egység atfogoju derékszogh haromszog belsd szogfelezdi a haromszog koréirt korét a
P, Q, R pontokban metszik. Mutassuk meg, hogy a PQR haromszog teriilete legfeljebb
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p terliletegységnyi.

3. feladat

A 2-nek melyik legnagyobb pozitiv egész kitevdja hatvanyéaval oszthato 19992°°°-1?

4. feladat

Az f(x)=ax*+bx+c fiiggvényre teljesiil, hogy ha 0 <x < 1, akkor |f(x)| < 1.

Bizonyitsuk be, hogy |a|+|b|+|c| = 17.

5. feladat

Egy iskolaba 1999 diak jar. Minden nebuldnak a t6bbi 1998 koziil pontosan kK szimpatikus.

Mely k esetén lehetiink biztosak benne, hogy a diakok kozott van kettd, akik kolcsondsen
szimpatikusak egymasnak, vagy kélcsondsen nem szimpatizalnak?



