Oktatasi Hivatal

Orszagos Kozépiskolai Tanulményi Verseny 2009-2010-es tanév
MATEMATIKA, III. kategoria

Az els§ (iskolai) fordulo feladatai
a gimnaziumok specialis matematikai osztalyainak tanul6i részére

1. Igazoljuk, hogy egy 2009 csiicsu teljes graf élei megszdmozhatok az
1,2,..., (20209) szamokkal tgy, hogy az egy cstcsba befutd élek sza-
mainak az Osszege semelyik két csticsnal se legyen azonos.

2. Szerkessziink haromszoget, ha ismert egy oldala, tovibba a beirt és a
koriilirt kor sugara. (Feltessziik, hogy létezik a megadott adatokkal
haromszog, igy a megoldhatosag feltételét nem kell vizsgalni, csak a
megoldasok szamét.)

3. Oldjuk meg a (2z + 2)(5 — 2z) (422 + 8z + 11) = 10(2z + 3)? egyenletet
a valos szamok korében.

4. Egy pozitiv egész szamot négyzetteljesnek neveziink, ha a torzstényezds
felbontasadban minden prim legaldbb a mésodik hatvanyon szerepel.
Bizonyitsuk be, hogy végtelen sokszor lesz két szomszédos szadm mind-
egyike négyzetteljes.

5. Egységnyi teriiletti haromszogben helyezziink el két egyméasba nem
nyilé egyenls sugarta korlemezt tigy, hogy egyiitt minél nagyobb teriile-
tet fedjenek le. Az egységnyi teriileti haromszogek koziil milyen alaku
haromszog esetén lesz ez a lefedett teriilet a legnagyobb?

Valamennyi feladat 7 pontot ér.



