Adh2-3m 0405

1. Egy derékszogl haromszog atfogdjanak felezOmerdlegese a haromszog teriiletét 1:n

aranyban osztja, ahol n pozitiv egész szam. Mekkorak lehetnek a hdromszog
hegyesszogei?

Mo: Az eredeti haromszog atfogoja c; hosszabb befogodja b. A levagott haromszog az
eredetihez hasonld, mikdzben a kozos szog melletti befogdja c/2. A b befogobdl levagott
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b darabra bb' =< ; a teriiletek aranyabol b’ = 2—b, igy cos’ o = b = ﬂ. Mivel 0
2 n+1 c
és 1 kozotti a cos’ a , az n=1 vagy 2 lehet, azaz o = 45°vagy30°.
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2. Bizonyitsuk be, hogy barmely pozitiv egész szam reciproka felirhat6 2005 darab —
egymastdl paronként kiilonbozd — pozitiv egész szam reciprokanak dsszegeként.
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Mo: Felhasznélva az % = % + % , 1lletve az 1 =1-—0Osszefliggéseket, igy
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megfeleld.



3. Adott a sikon n darab pont (n>3). A pontok koziil barmely harom lefedhet6 egy
egységnyi tertiletii haromszoglappal. Bizonyitsuk be, hogy ekkor az 6sszes (mind az n
darab) pont lefedhetd egy 4 egység teriiletii haromszdglappal.

Mo: Tekintsiik a véges sok pont altal meghatarozott haromszogek koziil a legnagyobb
tertiletlit. Huzzunk két-két parhuzamost mindharom oldalegyenessel, annak mindkét
félsikjaban, olyan tavolsagra az oldalegyenestdl, mint a hdromszdg ezen oldaldhoz
tartozd magassaga. Mivel az eredeti haromszog a legnagyobb teriiletli, ezért az dsszes
pontnak benne kell lenni mindharom savban, hiszen tetszéleges pontot hozzavéve a
haromszog két csucsdhoz, a keletkezd haromszog nem nagyobb teriiletli az eredetinél. Az
igy keletkezd 3 sav kozos része egy nagyobb hdromszdg, melynek az eredeti haromszog a
kozépvonal haromszoge. Mivel a kdzépvonal hdromszog teriilete legfeljebb 1, ezért a
nagy haromszogé legfeljebb 4.
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