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1. Egy sakk-korversenyen csak nagymesterek és mesterek vettek részt. Az utobbiak
szdma 3-szor annyi volt, mint a nagymestereké, elért pontjaik egyiittes szama pedig 1,2-
szerese volt a nagymesterek pontszamai 0sszegének. A jatékosok kétszer jatszottak
egymassal (egyszer sotéttel, egyszer vilagossal) gydzelemért 1 pont, dontetlenért 0,5
pont, vereségért 0 pont jart. A verseny végén volt-e az elsd 3 helyezett kozott mester?

Mo: Legyen n Nagymester és 3n Mester. Minden mérkézésen 1 pontot osztottak ki, igy a
4n(4n-1) kiosztott pont koziil N-ek egymast kozti meccseken n(n-1) pontot gytijtottek be.
M-ek egymast kdzt 3n(3n-1) pontot, mig N-M partikon kiosztott 2-7-3n = 6n” pont
keriilhetett N-ekhez és M-ekhez is. Jelolje x azt a pontszamot, melyet a vegyes partikon
az M-ek begyiijtottek. A feltétel szerint 1,2(n° —n+6n° —x) =9n”> —3n+x, amibdl

11x =3n(3—n) . Mivel x>0, ezért n=1;2;3 lehet. Mivel x egész vagy félegész, ezért csak
n=3 megfeleld. Tehat 3 nagymester és 9 mester indult, és x=0 miatt minden vegyes partit
a nagymesterek nyertek.

Legyen a legrosszabb helyezésti nagymester NN, a legjobb helyezésti mester MM. Mivel
NN megvert minden M-et, ezért tobb pontot szerzett M-ektdl, mint MM. Mivel MM
mindig kikapott N-ektdl, ezért M kevesebb vagy ugyanannyi pontot szerzett N-ektol,
mint NN, tehat NN legalabb annyi pontot szerzett N-ektSl, mint MM. igy NN jobb
helyezést ért el, mint MM, tehat a Nagymesterek az 1-3. helyezést érték el, mester nem
volt igy az els6 3 kozt.

2. Az ABCD négyszog egységnyi teriiletli. Az ABC, BCD, CDA, DAB haromszdgek
sulypontja rendre D’, A’, B’, C’. Mekkora az A’B’C’D’ négyszog teriilete?

Mo: Legyen AC atlo felezépontja F. Ekkor BDF haromszdgben a kis négyszog B’D’
atloja parhuzamos BD atloval és annak harmada. Hasonldan a kis négyszdg masik atloja
is parhuzamos a nagy négyszog masik atlojaval és annak harmada. A kis négyszog
tertilete igy 1/9.



3. Egy busztarsasag egyik korszerii jarmiive fedélzeti szamitdgéppel van felszerelve. A
szamitogép megbecsiili, mennyi 1d6 mulva érkezik meg a busz a kdvetkezd adllomashoz.
A becslést ugy végzi, hogy az Utbol eddig megtett szakaszra kiszamolja az
atlagsebességet, ¢és feltételezi, hogy a hatralévd utszakaszt is ilyen atlagsebességgel fogja
megtenni. Egy alkalommal a busz a fovarostol 100 km-re fekvo telepiilésre indult. Az
indulés utan 40 perccel a szamitdgép azt jelezte, hogy még 1 6ra van hatra a
megérkezésig. Ezutan 5 6ran keresztiil folyamatosan az volt olvashat6 a kijelzén, hogy a
busz 1 6ra mulva érkezik célba. Mekkora része volt még hétra az utnak az indulastol
szamitott 5 ora 40 perc elteltével?

S .
Mo: 5h40min-kor(340 min-kor) v=all. feltételezéssel s~t miatt —<%¢ = 364_00 = % , tehata
s

ezutan

100 km-t 17:3 ardnyban osztva 15 km van hatra.



