Bolyai Janos
Matematikai Tarsulat

Arany Daniel Matematikai Tanul6verseny
2019/2020-as tanév
Haladok II. kategoria, 3. (donto) fordulo

Feladatok

1. Egy iskoldban a tanuldk 10 f&s csapatokat szerveztek. Egy didk tobb csapatnak is tagja lehet,
vagy akdr egyiknek sem. A csapatok szdma 500. Bizonyitsuk be, hogy a didkokat el lehet he-
lyezni két terembe tigy, hogy minden csapatnak mindkét teremben legyen tagja. 7 pont

2. Az ABC derékszogii haromszog AB atfogdjahoz tartoz6 magassaganak talppontja 7. Az atfogén
kijeloljik a P és a Q pontokat ugy, hogy AP = AC és BQ = BC legyen. Az AC befogén az M,
az BC befogén az N pontot ugy jeloljiik ki, hogy CM = CT = CN legyen. Bizonyitsuk be, hogy
a QPNCM otszog teriiletének és az ABC haromszog teriiletének ardnya 2r : R, ahol r az ABC
haromszog beirt korének a sugara, R pedig a koré irt korének a sugara. 7 pont

3. Az a, b, c, d pozitiv egész szamokra teljesiil az ad = b? + be + ¢? egyenldség. Bizonyitsuk be,
hogy a® +b* + c? + d?* bsszetett szam. 7 pont



