Kezdok I11. kategoria 2. (donto6) fordulé

Feladatok

1. Tekintsiik a valds szamok halmazan értelmezett
f(x)=vVx2+a?+4/(x—b)>+c2

fiiggvényt, ahol a, b, c pozitiv valds szamok. Hol veszi fel ez a fiiggvény a minimadlis értékét? 10 pont

2. Az f fiiggvény egy P sik minden K pontjdhoz hozzdrendel egy valds szdmot, amelyre teljesiil,
hogy f(K) = f(A)+ f(B) + f(C), ha K az ABC haromszog sdlypontja. Bizonyitsuk be, hogy a
stk minden X pontjara f(X) = 0! 10 pont

3. Ha n pozitiv egész szdm, akkor jeloljiikk r(n)-nel azt a szdmot, ahdnyféleképpen n eldall harom
négyzetszam 0sszegeként (ezek kozott lehetnek azonosak, és a O-t is megengedjiik, és két felirast
azonosnak tekintiink, ha csak a tagok sorrendjében térnek el). Bizonyitsuk be, hogy végtelen sok

Vn

olyan n pozitiv egész szdm létezik, amelyre r(n) > 100°

10 pont



