Haladok II1. kategoéria 1. fordulé

Feladatok

. Oldjuk meg az aldbbi egyenletet a valds szdmok halmazan!
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. Egy ABC hegyesszogili haromszog belsejében felvessziink egy tetszdleges, de a magassagpont-
t6] kiilonb6z6 P pontot. P-n keresztiil pdrhuzamosokat hizunk az oldalakkal. A C-bdl indul6
magassdg és az AB-vel parhuzamos egyenes metszéspontja X, a B-b6l indul6 magassig €s az
AC-vel parhuzamos egyenes metszéspontja Y, a harmadik parhuzamos és a harmadik magassag
metszéspontja Z. Igazoljuk, hogy az XY Z hdromszog hasonlé ABC-hez!

. Jelolje m(n) az n pozitiv egész szdmnak a 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10 osztékkal adott osztdsi mara-
dékainak Gsszegét. Példaul m(25) =1+14+14+0+1+44+14+7+5=21.

Melyek azok az n kétjegyii pozitiv egész szamok, amelyekre m(n) = m(n+1)?

. A sikon felvettiink 47 kiilonb6z6 pontot. Mindegyik pont mindkét koordinatdja egész szam, €s
az x és y koordindtdra teljesiil, hogy 1 < x < 20, valamint 1 <y < 5. Igazoljuk, hogy a pontok
koziil kivalaszthaté négy darab ugy, hogy ezek egy olyan téglalap csucsai legyenek, amelynek
az oldalai parhuzamosak a tengelyekkel!

.Jelolje f(n) azt a szamot, ahdnyféleképpen az n pozitiv egész felbonthat6 — a tagok sorrendjének
figyelembe vételével — pozitiv paratlan szamok Osszegére. Adjuk meg f(n)-t!

(Mivel az osszegben a tagok sorrendje szamit, az S-nek példdul a 3+1+1 ésaz 1 +3+ 1 kii-
lonbozd felbontdsai. Az 5 otféleképpen bonthato fel a fenti modon, ezek: 5; 3+1+1; 14+3+1;
1+143; 14+1+14+1+1,igy f(5)=5.)
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