Bolyai Janos
Matematikai Tarsulat

Arany Daniel Matematikai Tanul6verseny

2021/2022-es tanév

Haladok 1. kategoéria 1. fordulo

Feladatok

1. a) Hany olyan haromjegy(i szdm van, amelybdl ha levonjuk a szdmjegyei 0sszegét, akkor olyan
szamot kapunk, amely azonos szdmjegyekbdl all?
b) Van-e ezek kozott olyan, amelyhez hozzdadva a szamjegyei 6sszegét szintén olyan szamot
kapunk, amely azonos szamjegyekbdl 4l1? 7 pont

2. Egy megbeszélésen iizletemberek vettek részt. Amikor tidvozolték egymast, kideriilt, hogy mar
mindegyikiiknek volt legaldbb egy ismer8se a tobbiek kozott, olyan viszont nem volt, aki min-
denkit ismert volna. S6t, az is kideriilt, hogy volt olyan, aki a tobbiek koziil pontosan egyet
ismert, de olyan nem volt, akinek pontosan kett§ vagy pontosan harom ismerése lett volna.
Olyan viszont volt, aki a tdrsasdgnak tobb mint hdrom tagjit ismerte. Az ismeretség kdlcsonos.
Legalabb hdnyan voltak jelen a megbeszélésen? 7 pont

3. Melyik nagyobb az alébbi két tort koziil?
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—— —
2021 db 2021 db
4. Legyenek a, b, ¢ valds szamok! Igazoljuk, hogy az
P+ (a—b)x+(b—c)=0
X+ ((b—c)x+(c—a)=0
X+ (c—a)x+(a—b)=0
masodfoku egyenletek koziil legalabb az egyiknek van valds gyoke! 7 pont

5. A C-nél derékszogli ABC haromszog CAB< és ABC« belso szogfelezbi a BC, illetve a CA ol-
dalakat rendre a P és a Q pontokban metszik. M és N pontok pedig a P-bdl és a Q-bdl az AB
atmérdre allitott merdlegesek talppontjai.

Mekkora MCN < pontos értéke? 7 pont



