Haladok III. kategoria 2. (dont6) fordulo

Feladatok

1. Legyen H a 2022 elemd H = {1;2;3;...;2022} halmaz. Legyen tovdbbd Aj, Ay, ..., A2
a H halmaz részhalmazainak egy olyan sorozata, hogy Ay CA; CA3 C ... CAxpp C Az CH.

— Azt mondjuk, hogy az A,A,,...,Az2 halmaz-2022-es ,,Rébert tipusi részhalmazsoro-
zat”, ha |A1| + ‘Az‘ + ’A3’ +...4+ |A2()22| < 2022,

— Mig azt mondjuk, hogy az A{,A», ..., A2 halmaz-2022-es ,,Gida tipusii részhalmazsoro-
zat’, ha |A1| + ‘Az‘ + |A3| +...+ |A2()22| =2022.

Melyikbdl van tobb, a H halmaz Rébert tipust, vagy Gida tipusu részhalmazsorozataib6l?
(Példaul az A =Ay =... =App =0 Roébert tipust, mig az Aj =Ay =... =A00 =0 és
A1 =Azm2 ={1;2;3;...;1010; 1011} Gida tipusu részhalmazsorozat.) 7 pont

2. Egy ABC hegyesszogli haromszog koréirt korének kozéppontja O, a BC oldalhoz tartozé magas-
sag talppontja D. A hdromszog koréirt korének sugara egyenld a BC oldalhoz hozzéirt korének
sugardval. Az A-bdl induld belsé szogfelezd a koréirt kort E-ben metszi. Igazoljuk, hogy AE és
DO szakaszok metszéspontja a hdromszog beirt korének kozéppontja! 7 pont

3. Egy kor alaki futépélyan 15 robotaut6 korodz dllandé sebességgel egy kozos irdnyba.

— Az elsd aut6 1 perc alatt tesz meg egy teljes kort,

— a mésodik auté % perc alatt tesz meg egy teljes kort,

— a harmadik aut6 % perc alatt tesz meg egy teljes kort, ...

— (4ltalaban az) i-edik aut6 % perc alatt tesz meg egy teljes kort, és végiil
—a 15-6dik aut6 % perc alatt tesz meg egy teljes kort.

Minden autérdl minden pillanatban eldonthetd, hogy melyik szektorban van.

3
A kor alaku palya 17 egyenld (azaz egyenként 7 -os kozépponti szogli) szektorra van felosztva.

Igazoljuk, hogy a robotautdk tetszdleges kezdeti elhelyezkedése esetén van olyan idépont, ami-
kor egyszerre hat kiilonbozo szektorban sincs egyetlen auté sem. 7 pont
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