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Orszagos Kdzoktatasi
Ertékelési és Vizsgakdzpont

Az Orszagos Kozépiskolai Tanulmanyi Verseny
2005-2006. tanévi harmadik, donté forduléjanak feladatai
matematikabdl, a II. kategéria szamara

1. A nemnegativ egészeken értelmezett t(n) fiiggvényre ¢t(0) = t(1) =0, t(2) = 1. Ha
n > 2, akkor t(n) a legkisebb olyan pozitiv egész, amely nem osztja az n szamot. Legyen
T'(n) =t(t(t(n))). Hatdrozzuk meg S értékét, ha

S =T(1) +T(2) +T(3) + ... + T(2005) + T(2006).

2. Epitiink egy, az A kezd6pontbdl induld, Gsszesen 2006 darab ttszakaszbdl allo
uthélozatot, amely koérutat nem tartalmaz. (Ezt ugy értjik, hogy a halézat barmely
pontjabol barmely masik pontjaba pontosan egy moédon juthatunk el egymashoz csatla-
koz6 tutszakaszokon.) Béarmely két utszakasznak nincs kozos belsé pontja és legfeljebb
egy végpontjuk kozos. Az uthalézat egyik pontjaba egy értéktargyat rejtettiink el. Az
A kezd6pontbdl elindul egy jatékos, aki ezt szeretné megtalalni. Minden eldgazasnél az
onnan indulé, még be nem jart utszakaszok koziil egyenl6é valdszinliséggel valasztja ki,
merre menjen tovabb. Visszafordulni nem szabad 1tja soran.

Az uthaldézatot ugy épitettitk meg, hogy a legkisebb legyen a valdszintlisége annak, hogy
a jatékos megtaldlja az értéktargyat. Mekkora ez a minimalis valdszintiség?

3. Adott a sikon egy K kozéppontu egységsugaru kor és egy ezt nem metszé e egyenes.
K-bdl az e egyenesre emelt merdleges talppontja O, KO = 2. Legyen H azoknak a
koroknek a halmaza, amelyeknek a kozéppontja e-n van és kiviilrdl érintik a K kozépponti
egységkort.

Bizonyitsuk be, hogy van a sikon olyan P pont, amelyb6l H minden korének e-n levo
atmérdje ugyanakkora (0°-nal nagyobb) szogben latszik. Hatérozzuk meg P helyzetét és
a latoszog mértékét.

Valamennyi feladat 7 pontot ér.



