Oktacasi Hivaesl OKTV 2006/2007.
Ot Kbkl Esic 5 e Vimgiopont Matematika Il. kategéria — dontd fordulé
Feladatlap és megoldasok

A donto feladatai

1. Melyek azok az (a;b;c) rendezett valds szdmhéarmasok, amelyekre ha az a,b,c
barmelyikét kivonjuk a masik kettd szorzatabdl, igy 2007-et kapunk?

2. Adott egy parabola és sikjadban a P kiils6 pontbdl hizott két érinto, rajtuk az A
illetve B érintési ponttal. A parabola az ABP haromszoget egy X teriiletii konvex és egy
Y teriileti konkév részre osztja. Igazoljuk, hogy az X : Y ardny nem fiigg a kiils6 P pont
megvalasztasatol.

3. Egy négyzetet oldalaival parhuzamos egyenesekkel 16 egybevagd négyzetre bontunk.
Ezeket a négyzeteket pirosra vagy kékre szinezhetjiik a kovetkezoé modon: egyszerre egy
2 x 2-es vagy 3 x 3-as (az oldalakkal parhuzamos) négyzet 4 illetve 9 négyzetének szineit
valtoztathatjuk ellenkezére. Kezdetben mind a 16 négyzet piros.

(a) Az elobbi lépések egymasutédni alkalmazasaival elérheté-e, hogy a fels6 sor balrdl
masodik négyzete kék, a tobbi 15 négyzet piros legyen?

(b) Bizonyitsuk be, hogy legfeljebb 2'2 féle szinezés lehetséges. A forgatdssal és/vagy
tiikrozéssel egymasba vihetd szinezéseket is kiillonbozoknek tekintjiik.

Valamennyi feladat helyes megoldasa 7 pontot ér.



