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FELADATOK

A hegyesszogii ABC haromszog A, illetve B csticsabol huzott magas-
sagok talppontjai Ay, illetve By. Bizonyitsuk be, hogy

CA,-AB1+CB,-BA; =AB-A1B;.

. Keressiik meg az 0sszes nemnegativ egész szamokbol allo k, [, m szam-

harmast, amelyre
13 4- 43" = 2018™.

. Egy véarosban n tiizoltéallomas van. Barmelyik kett6 kozé épithetiink

vizvezetéket. Percenként c liter viz szallitdsara képes vezeték épitése
barmely két allomés kozott ¢ tallérba keriil. A polgéarmester olyan
halozat tervezésére irt ki palyazatot, hogy vészhelyzet esetén lehetséges
legyen egy tetszdleges tiizoltoallomasbol tetszdleges mésikba percen-
ként 1000 liter vizet szallitani. Mennyibe keriil a legolcsébb ilyen tulaj-
donsagu vizvezetékhalozat?

. Egy haromszog hatarvonalan két pontot &atellenesnek neveziink, ha

a hatarvonal mentén mért tavolsaguk éppen a keriilet fele. Mutas-
suk meg, hogy barmely haromszogben van két atellenes pont, amelyek
tavolsaga legfeljebb a keriilet negyedével egyenld.

. Adott m-hez melyik az a legkisebb k egész szam, amelyre igaz a kovet-

kez6 allitas:

Akarhogyan szinezzik ki pirossal és kékkel az 1,2,... , k szamokat, biz-
tosan talalhato olyan 1 < a1 < ... < a, <by < ... <b, <k, hogy az
a;-k egyszintiek, a b;-k is egyszintiek (de nem feltétleniil azonos szintiek
az a;-kkel), és b, — b1 > ap, — aq.

Valamennyi feladat 7 pontot ér.



