OKTATASI HIVATAL

A 2022/2023. tanévi
Orszagos Kozépiskolai Tanulmanyi Verseny
masodik fordulo

MATEMATIKA I. KATEGORIA
(szakgimnazium, technikum)
FELADATLAP

1. Hatdrozza meg az n természetes szamot és az X szdmjegyet, ha teljesiil, hogy

n

=0,i12X =0,12X12X12X....
1221

2. Hatarozza meg a p valos paraméter azon értékeit, amelyekre a kovetkezd egyenletnek nincs
megoldasa a valos szamok halmazan:

500-25% =10 .27,
3. Nevezziik a H szdmot ,,hatszogletii-kerekerdd-szam”-nak, ha a szabalyos haromszogracs egy

szabalyos hatszogének belsejében és hataran 0sszesen pontosan H darab racspont van. Jelolje
h, a nagysag szerinti sorrendben az n-edik ,,hatszogletii-kerekerdd-szam”-ot. Az alabbi dbra

az elsd harom ,.hatszogletli-kerekerd6-szam”-ot szemlélteti (h, =1, h, =7, h, =19).

a) Hatarozza meg h, értékét.

b) Adjameg A, értékét n figgvényében. ' '
c) Adja meg az 6sszes olyan ,,hatszogletii- *
kerekerdd-szam”-okbdl allo szampart, :

amelyek kiilonbsége 60.

4. Legyen az ABC derékszdgli haromszog AB atfogdjanak felezépontja D, tovabba az E az AC,
az F' pedig a BC befogd egy-egy belsd pontja ugy, hogy EDF<=90° teljestil.
Bizonyitsa be, hogy EF* = AE* + BF’.

5. Legyenek a, b és c olyan pozitiv valds szamok, amelyekre a+b+c=1.
a) Bizonyitsa be, hogy
4
ES(aer)2 +(b+c)2 +(c+a)2.

Az a, b és c mely értékei esetén teljesiil az egyenldség?
b) Igazolja, hogy

(a+b)2+(b+c)2 +(c+a)2 <2.

Mindegyik feladat helyes megoldéasa 10 pontot ér.
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