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I-1. feladat

Adjuk meg az Osszes f: R — R fliggvényt, melyre

F@f) + f(f (@) + f(y) = vflz) + flz+ fy)

minden z,y € R esetén, ahol R a valés szamok halmazat jeloli.

I-2. feladat

Tegyiik fel, hogy van n > 3 kiilonb6z6 szintink. Legyen f(n) a legnagyobb egész, melyre
egy f(n) csuesu konvex sokszog oldalai és at16i megszinezhetSek ezzel az n szinnel a kovetkezd
modon:

e legaldbb két szint hasznalunk, és

e akarhogy is valasztjuk ki harom cstcsat a sokszognek, az altaluk meghatarozott harom
szakasz vagy mind egyszinii, vagy mind kiilonboz6 szintiek.

Mutassuk meg, hogy f(n) < (n —1)?, valamint azt, hogy végtelen sok n esetén egyenldség all.

I-3. feladat

Legyen ABCD egy konvex négyszog, melyre AB és C'D nem parhuzamosak valamint AB =
CD. Az AC és BD &atlok felezépontjait E és F jeloli. Az EF egyenes az AB és C'D szakaszokat
rendre a G és H pontokban metszi. Mutassuk meg, hogy AGH< = DHG<.

I-4. feladat

Hatarozzuk meg az Osszes olyan k > 2 egész szamot, melyre fennall, hogy k nem osztja az
n"~1 — mm~1 kifejezést egyetlen olyan (m,n) parra sem, mely k-ndl nem nagyobb kiilonb6z6
pozitiv egészekbdl all.

A feladatok megolddsdra 5 ora dall rendelkezésre.
Kérdéseket az elsd 30 percben lehet feltenni.

Minden feladat 8 pontot ér.
A feladatok nem nehézségi sorrendben vannak.



