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I-1. feladat

Kezdetben egy tablan egyetlen szam, a 44 all. Egy tablan 16v6 a egész szdmot lecserélhetiink
négy olyan paronként kiillonboz6 ay, as, as, a4 egész szamra, melyeknek az }1 (a1 + as + az + ay)
szamtani kozepe éppen a. Egy lépés soran egyidejiileg lecseréljiik a tablan 16v6 Gsszes szamot
a fent megadott moédon. Mutassuk meg, hogy 30 lépés utan a téblan szereplé by, bs, ..., 0,
(n = 43%) egész szamokra fennall, hogy

b +05+...+0b

= > 2011.
n
I-2. feladat
Legyen n > 3 egész szam. Jancsi és Marcsi a kovetkezd jatékot jatsszak. ElGszor Jancsi
felirja az 1,2,...,n szamokat egy szabalyos n-szog oldalaira az altala valasztott sorrendben,

minden szamot pontosan egyszer hasznalva. Ezutdn Marcsi haromszogekre bontja az n-széget
n — 3 atlo behuzasaval agy, hogy a behuzott atlok a sokszogon beliil ne messék egymast. A
behizott atlokra az l-es szamot irjak. Végiil minden haromszogbe beirjak az oldalain 16v6
szamok szorzatat, legyen S ezen n — 2 szorzat Osszege.

Hatarozzuk meg S értékét, ha Marcsi arra torekszik, hogy S a lehet§ legkisebb, Jancsi pedig
arra, hogy a lehetd legnagyobb legyen, és mindketten a lehetd legjobban jatszanak.

1-3. feladat

Adottak a sikban az I, illetve Iy kozéppontu K illetve Ko kordk, melyek az A és B pon-
tokban metszik egymast. Tegyiik fel tovabba, hogy [; Al,<< tompaszog. A Ky kér A pontbeli
érintGje Ko-t C-ben metszi Gjra, a Ky kor A-beli érintGje Ki-et D-ben metszi Gjra. Legyen I3
a BC'D héaromszog koriilirt kére. Jelolje E' a K3 kér B-t tartalmazo C'D {vének a felez6pontjat.
Az AC illetve AD egyenesek a K3 kort rendre a K illetve L pontokban metszik tjra. Mutassuk
meg, hogy az AF egyenes meréleges a K L egyenesre.

I-4. feladat
Legyenek k és m (k > m) olyan pozitiv egészek, melyekre k% — m? osztoja km(k* — m?)-nek.
Bizonyitsuk be, hogy (k —m)3 > 3km.

A feladatok megolddsdra 5 dra dll rendelkezésre.
Kérdéseket az elsd 45 percben lehet feltenni.
Minden feladat 8 pontot ér.

A feladatok nem nehézségi sorrendben vannak.



