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T-1. feladat

Hatéarozzuk meg az Osszes (z,y, z) valos szamharmast, amelyre teljesiil:

203+ 1= 3zx,
2y 4+ 1 = 3ay,
223 +1=3yz.

T-2. feladat
Legyenek a, b és c olyan pozitiv valés szamok, melyekre abc = 1. Bizonyitsuk be, hogy:

V9 +16a2 + /9 + 1662 + V9 + 16¢2 > 3+ 4(a+ b+ ¢).

T-3. feladat

Legyen n egy pozitiv egész szam. Tekintsiik az M, E, O betiikbdl allo, n hosszisigu szavakat.
Nevezziink blokknak két egymést kévets betii alkotta részszot. Azon szavak szamét, melyek-
ben az M E blokkok szédma is péaros (akar 0 is lehet) és az MO blokkok szédma is péaros (akar
0 is lehet), jeloljik a-val. Hasonloan, azon szavak szamat, melyekben az M E blokkok szama

is paratlan, és az MO blokkok szama is paratlan, jeloljiik b-vel. Bizonyitsuk be, hogy a > b.

T-4. feladat
Legyen p egy kett6nél nagyobb primszam. Az S = {1,2,...,p} halmaz tetsz6leges
m = (n(1),7(2),...,7(p)) permutaciojara f(m)-vel jeloljik a

7T(1), 77(1)+7T(2)7 ceey 7T(1)+7T(2)+"~+7T(p).

az f(m) értékek atlagat.
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T-5. feladat

Az ABC haromszog AB oldalanak felez&pontjat jelolje K. Az AC oldalon levé L pontra és
a BC oldalon levé M pontra teljesiil, hogy: CLK< = KMC<. Bizonyitsuk be, hogy az AB
oldalra a K pontban, az AC oldalra az L pontban és a BC oldalra az M pontban allitott

merdlegesek egy ponton mennek at.

T-6. feladat

A péarhuzamos oldalakkal nem rendelkez6 ABC D konvex négyszogben ABC'< = CDA«.

A szomszédos csucsok bels6 szogfelezGinek metszéspontjai az FFGH konvex négyszoget al-
kotjak. Legyen K az FFGH négyszog atldoinak metszéspontja. Bizonyitsuk be, hogy az AB
és CD egyenesek egymést a BK D haromszog koréirt korén metszik.

T-7. feladat
Hatéarozzuk meg az Osszes, pozitiv egészekbdl allo (z,y, z) szamharmast, amely teljesiti a

kovetkez6 egyenletrendszert:

¥ty =2,

z¥ + 2012 = 7L,

T-8. feladat
Léteznek-e olyan a és b pozitiv egész szamok, melyekre teljesiil, hogy d(a) = d(b) és d(a?) =
d(b?), azonban d(a®) # d(b%), ahol d(n) jeldli az n pozitiv egész szam pozitiv osztéinak szamat.

Language: Hungarian

A feladatok megolddsdra 5 ora dll rendelkezésre.
Kérdéseket az elsé 45 percben lehet feltenni.
Minden feladat 8 pontot ér.

A feladatok nem nehézségi sorrendben vannak.



