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I-1. feladat Az a, b, ¢ pozitiv valés szamok teljesitik a kovetkezd egyenloséget:

1 1

b 1

Bizonyitsd be, hogy:

2(a+b+c) > V7a2b+ 1+ VTb2c+ 1+ V7c%a + 1.

Hatarozd meg mindazokat az (a, b, ¢) szamharmasokat, melyekre egyenléség all fenn.

I-2. feladat Legyen n egy pozitiv egész szam. Egy 4n x 4n méretli sakktablan pontosan
4n babu all gy, hogy minden sorban és minden oszlopban pontosan egy babu talalhato.
Egy lépésben az egyik babut az egyik fiiggélegesen vagy vizszintesen szomszédos mezore
mozgathatjuk. Egyszerre tobb babu is keriilhet igy egy mezére. Célunk az, hogy a babuk
végiil a sakktabla két foatloja kozil az egyiket foglaljak el.

Hatarozd meg a legkisebb k(n) szamot, amelyre teljesiil, hogy tetszéleges megengedett
kezdGhelyzetbol, legfeljebb k(n) 1épéssel elérhetjitk a célunkat.

I-3. feladat Az ABC egyenl6szari haromszoghen AC' = BC. Legyen N a haromszog
egy olyan belsé pontja, amelyre teljesiil, hogy 2ANB/ = 180° + ACBZ. A BN egyenes
és a C-n atmend, AN-nel parhuzamos egyenes metszéspontjat jelolje D. Legyen tovabbé
P a CAN/Z és az ABN Z szogek belso szogfelez6inek metszéspontja.

Bizonyitsd be, hogy a DP és az AN egyenesek merdlegesek.

I-4. feladat Legyenek a és b tetszoleges pozitiv egészek. Bizonyitsuk be, hogy léteznek
olyan x és y pozitiv egészek, melyekre teljesiil, hogy:

(x—;—y) = ax + by.

A feladatok megolddsdra 5 ora dll rendelkezésre.
Kérdéseket csak az elsé 60 percben lehet feltenni.
Minden feladat 8 pontot ér.

A feladatok nem nehézségi sorrendben vannak.



