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T-1. feladat

Hatarozd meg a kovetkezd kifejezés legkisebb lehetséges értékét:
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ahol a, b, x, és y olyan pozitiv valés szamok, amelyek kielégitik a kovetkezd egyenlGtlenségeket:
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T-2. feladat

Hatérozd meg az Osszes f: R — R fliggvényt, amelyre

af (zy) + zyf(z) = f(@°) f(y) + 2°y

teljesiil minden z,y € R esetén.

T-3. feladat

Legyenek K és L pozitiv egész szamok. Egy 2K x2L egységnégyzetbdl allé tablan egy hangya a bal
alsé sarokbdl indulva tra kel, melynek végén a jobb fels6 sarokba érkezik. Egy négyzetrél minden
alkalommal valamelyik szomszédos mezore halad tovabb, fiiggdleges vagy vizszintes irdnyban.
Nincs olyan mez0, amelyre tobbszor is ellitogatna. Lehetnek azonban olyan mezék, amelyekre
nem latogat el egyszer sem az Ut soran.

Bizonyos esetekben a meg nem latogatott mezok egytutt egy téglalapot alkotnak. Ilyenkor a
kihagyott téglalapot MEMOTdbilisnek nevezziik.

Hatarozd meg a MEMOT7dbilis téglalapok szamat.

Megjegyzés: A szamolds sordan kiilonbozének tekintink két téglalapot, ha nem pontosan ugyanazok-
bol az eqységnégyzetekbdl dllnak dssze.

T—4. feladat

Vidamvarosnak 2014 lakosa van, nevezzilk Oket Ajp, As, ..., Aogi4-nek. Akarmelyik pillanatban
is vizsgaljuk meg akarmelyikiiket, kedélyallapotat jellemezhetjik a viddm és a szomoriu szavak
egyikével. Egy lakos kedélyallapota akkor és csak akkor valtozik meg (viddmrél szomortra, illetve
szomorurél viddmra), ha rdmosolyog egy viddm ember. Egy hétf6 reggelen N lakos volt vidam a
varosban.

A kovetkezo tortént a hétféi nap soran: A; lakos ramosolygott As-re, azutan As mosolygott As-ra,
és igy tovabb, utolséként Asg13 mosolygott rd Asgia-re. A felsoroltakon kiviil senki se mosolygott
masra a nap folyamdn. Pontosan ugyanez megismétlédott kedden, szerdan és csiitortokon is.
Csiitortok estére pontosan 2000 vidam lakosa lett a varosnak.

Hatérozd meg N legnagyobb lehetséges értékét.

A feladatok megoldasara 5 éra all rendelkezésre.

Kérdéseket csak az els6 60 percben lehet feltenni. 1 / 2
Minden feladat 8 pontot ér.

A feladatok nem nehézségi sorrendben vannak.
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T-5. feladat

Az ABC haromszogben legyen AB < AC. A héiromszog I kézépponti beirt kore a BC, C'A és
AB oldalakat rendre a D, E és F' pontokban érinti. Az Al szogfelez$ a DE és DF egyeneseket
rendre X és Y pontokban metszi. Jelolje Z az A-bol BC-re allitott meréleges talppontjat.

Bizonyitsd be, hogy D az XY Z haromszog beirt korének koézéppontja.

T-6. feladat

Az ABC haromszog k beirt kore érintse a BC oldalt a D pontban. Az AD egyenes és a k kor D-t6l
kiillénb6z6 metszéspontja legyen L, tovabba jelolje az ABC haromszog A-val szemkozti hozzairt
korének kozéppontjat K. Végiil legyenek M és N rendre a BC és KM szakaszok felez6pontjai.

Bizonyitsd be, hogy a B, C, N és L pontok egy koron helyezkednek el.

T-7. feladat

Pozitiv egész szamok egy véges A halmazat kdzépszerinek nevezziik, ha minden nemiires részhal-
mazara igaz, hogy az elemeinek szémtani kozepe is egy egész szam. Maésképpen fogalmazva: A
kozépszeri, ha %(al + ... 4 ag) egész szdm, akdrhogyan is valasztunk egy k > 1 egész szamot és
hozza kiilonbozé ay, aso, ..., a; € A elemeket.

Adott n pozitiv egész esetén, hatdrozd meg a legkisebb egész szamot, ami el6all egy n-elemil
kozépszeri halmaz elemeinek Osszegeként.

T-8. feladat

Hatérozd meg az Gsszes, pozitiv egészekbél a1l (z, y, z, t) szamnégyest, amely teljesiti a kovetkezd

egyenletet:
207 4+ 14% = (x4 2y + 2)™.

A feladatok megoldasara 5 éra all rendelkezésre.

Kérdéseket csak az els6 60 percben lehet feltenni. 2 / 2
Minden feladat 8 pontot ér.

A feladatok nem nehézségi sorrendben vannak.



