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I-1.

I-2.

Feladat

Add meg az Gsszes olyan f: N — N sziirjektiv fliggvényt, amelyre minden a és b pozitiv egészre
a kovetkez6 két egyenlet kozil pontosan az egyik teljestl:

fla) = f(b),
fla +b) = min{f(a), f(b)}.

Megjegyzés: N a pozitiv egészek halmazat jeloli. Az f: X — Y fliggvényt sziirjektivnek nevezziik,
ha minden y € Y-hoz létezik = € X, hogy f(x) = y.

Feladat

Legyen n = 3 egész szam. KEgy egyszertd n-szdg belsé dtloja olyan atld, ami az n-szdgdén beliil
talalhatd. Jelolje D(P) egy P egyszerli n-szog Osszes bels§ atldjanak szamat, és jelolje D(n)
azt a lehetd legkisebb szamot, amit D(Q) felvehet, ahol @ egy egyszerii n-sz6g. Bizonyitsd be,
hogy akkor és csak akkor nem metszi egymést P semelyik két belsé atléja (a kozos végpontoktol
eltekintve), ha D(P) = D(n).

Megjegyzés: Az egyszerli n-szog egy onmagit nem metsz6 n csicsi sokszog. A sokszog nem
feltétleniil konvex.

. Feladat

Adott az ABC D hirnégyszog. Hizzunk parhuzamost B-n keresztiil AC-vel és A-n keresztiil BD-
vel, ezek metszéspontja legyen E. Az EC illetve ED egyenesek mésik metszéspontja az AEB
hiromszog koriilirt korével legyen F illetve G. Bizonyitsd be, hogy C, D, F' és G pontok egy
korre illeszkednek.

I-4. Feladat

Add meg az 6sszes olyan (m, n) pozitiv egész szampart, melyekhez léteznek a és b egynél nagyobb,
relativ prim szamok igy, hogy

a™ 4+ b

a™ + b"

kifejezés egész.

A feladatok megoldasara 5 éra all rendelkezésre.

Kérdéseket csak az els6 60 percben lehet feltenni. 1 / 1
Minden feladat 8 pontot ér.

A feladatok nem nehézségi sorrendben vannak.



