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I-1. Feladat
Legyen n > 2 egész szam, és legyenek x1, x2, ..., T, olyan valds szamok, melyekre teljesiil, hogy
l.x; > =1 minden j =1, 2, ..., n esetén; valamint

2.0 +xo 4 -+ xy =N

Bizonyitsd be, hogy teljesiil a kovetkezd egyenlGtlenség:

n

1 Tj
> J
1+ j;l—i-x?

n

7j=1

Mikor &ll fent egyenloség?

I-2. Feladat

Egy tablara felirtunk n = 3 pozitiv egész szamot. Egy 1épés abbdl all, hogy kivalasztunk harom
szamot a tablarél — mondjuk a, b, c-t — gy, hogy azok egy haromszog oldalai legyenek, mely nem
elfajuld és nem szabalyos, majd lecseréljiik ket az a + b — ¢, b+ ¢ — a és ¢ + a — b szdmokra.

Mutasd meg, hogy nem létezik végtelen sok 1épésbdl allé sorozat.

I-3. Feladat

Legyen ABC olyan hegyesszogli haromszog, melyre BAC'x > 45°, jelolje O a koriilirt korének ko-
zéppontjat. A haromszog P belsé pontja olyan, hogy az A, P, O, B pontok egy korre illeszkednek
és BP meroleges C'P-re. A BP szakasz () pontjara teljesiil, hogy AQ parhuzamos PO-val.

Bizonyitsd be, hogy QCB«x = PCO<.

I-4. Feladat

Hatdrozd meg az osszes olyan f: NT — NT fiiggvényt, melyre f(a) + f(b) osztja a 2(a + b — 1)
értéket minden a, b € NT esetén.

Megjegyzés: NT = {1,2,3,...} a pozitiv egész szdmok halmazat jeloli.

A feladatok megoldasara 5 éra all rendelkezésre.

Kérdéseket csak az els6 60 percben lehet feltenni. 1 / 1
Minden feladat 8 pontot ér.

A feladatok nem nehézségi sorrendben vannak.



