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T—1. Feladat

Hatarozzatok meg az Osszes olyan (P, Q) valds egyiitthatds polinompért, melyre

Pz +Q(y) = Q= + P(y))

fennall minden x és y valds szam esetén.

T—-2. Feladat

Hatarozzatok meg a lehet6 legkisebb C' valds konstanst, melyre az
2% + 4% + 22 + 1] < Cla° +9° +2° + 1]

egyenlétlenség teljesiil minden olyan x, y, z valdés szdmokra, melyekre = + y + z = —1 fennall.

T-3. Feladat

Egy 2017 x 2017-es tablazat minden egyes mezdjében egy lampa van. Minden lampa vagy vilagit,
vagy nem. Egy lampéat rossznak neveziink, ha paros sok szomszédja vildgit. Mennyi lehet a leheto
legkevesebb rossz lampa egy ilyen tablan?

(Két ldmpa szomszédos, ha a mezbiknek van kozos oldal.)

T—4. Feladat
Legyen n > 3 egész szam. A sik kiilonb6z6 Py, Ps, ..., P, pontjainak sorozatit jonak hivjuk, ha
semelyik harom nem esik egy egyenesre, a P| P; ... P, torottvonal nem metszi 6nmagat, valamint
a P;P;+1P;12 hdromszog pozitiv koriljardsd minden 7 = 1,2,...,n — 2 esetén.

Minden n > 3 szamra hatarozzatok meg a leheto legnagyobb k egész szamot, melyre teljesiil a
kovetkez6 feltétel: 1étezik n kiilonbo6z6 Aq, As, ..., A, pont a sikon melyeknek létezik k kiilonbozd
olyan o: {1,2,...,n} — {1,2,...,n} permuticidja, amelyre 4,1y, Ay(2),- - -, Ag(n) j6 sorozat.

(A P\ P,...P, torottvonal a Py Py, PoPs, ..., P,_1 P, szakaszokbodl all.)

A feladatok megoldasara 5 éra all rendelkezésre.

Kérdéseket csak az els6 60 percben lehet feltenni. 1 / 2
Minden feladat 8 pontot ér.

A feladatok nem nehézségi sorrendben vannak.
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T-5. Feladat

Legyen ABC hegyesszogli haromszog, melyre AB > AC. A haromszog koriilirt kore legyen T
Legyen M a T' kor révidebbik BC' ivének a felez6pontja, valamint D az AC és BM félegyenesek
metszéspontja. Legyen F az AC B belso szogfelezGjének és a BDC haromszog koriilirt korének
C-t6] kiilénb6z6 metszéspontja. Tegyiik fel, hogy E az ABC haromszog bels6 pontja, és hogy a
DFE egyenesnek és a I' kornek van olyan N metszéspontja, hogy E a DN szakasz felez6pontja.

Mutassatok meg, hogy N az Iplc szakasz felez6pontja, ahol Ip, illetve Io az ABC haromszog
B-vel, illetve C-vel szemkozti oldaldhoz tartozé hozzairt kor kdzéppontja.

T—6. Feladat

Legyen ABC' hegyesszogii haromszog, melyre AB # AC, és a I" koriilirt kdrének kozéppontja O.
A T kort B és C pontban érinté egyenesek D pontban metszik egymaést, valamint az AO és a
BC egyenesek metszéspontja legyen E. Jelolje M a BC szakasz felezOpontjat, valamint legyen
N AM ésT' A-t6l kiilénb6z6 metszéspontja. Végil legyen F # A az a pont a I' kérén, melyre A,
M, E és F egy korre illeszkednek. Bizonyitsatok be, hogy FN felezi az M D szakaszt.

T-7. Feladat
Hatérozzatok meg az 6sszes olyan n = 2 egész szamot, melyre létezik a 0,1,2,...,n—1 szadmoknak
olyan zg,x1, ..., Ty,_1 permuticidja, hogy

9, Xo+21, ..., To+I1+...+Tp—1

n darab paronként kiillonbo6z6é szam modulo n.

T-8. Feladat

Adott n = 3 egész szamra definidljuk az aq,ae,...,qp sorozatot a kitevék sorozataként mn!
primtényezds felbontdsabol: n! = pi*ps? ... pi*, ahol p1 < ps < --- < pi, primek.

Hatarozzatok meg az 0sszes olyan n = 3 egész szamot, melyre aq, ag, ..., ar mértani sorozat.

A feladatok megoldasara 5 éra all rendelkezésre.

Kérdéseket csak az els6 60 percben lehet feltenni. 2 / 2
Minden feladat 8 pontot ér.

A feladatok nem nehézségi sorrendben vannak.



