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I-1. Feladat

Jelolje QT a pozitiv racionalis szdmok halmazat, és legyen o € Q7. Hatdrozd meg az Osszes
olyan f: Q" — («, +00) fiiggvényt, amelyre
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teljesiil minden z,y € Q*-ra.

I-2. Feladat

Lépcsdnek nevezziik az aldbbi 6, illetve 10 egységnégyzetbol all6 alakzatokat.

|

Tekintsiink egy 2018 x 2018-as tablat, amely 20182 egységnégyzetbdl (mezdébésl) all. A tébla
egyik sorabdl két tetszoleges mezét eltavolitottunk. Bizonyitsd be, hogy a megmaradt tdblat
nem lehet (a mezdék hatdrai mentén) szétvagni 1épcsékre (megengedve elforgatottakat is).

I-3. Feladat

Legyen ABC' hegyesszogli haromszog, melyre AB < AC és jelolje D az A-bdl induldé magassig
talppontjat. Legyen R, illetve @ az ABD, illetve AC'D haromszogek sulypontja. Legyen P a

BC szakasz azon pontja, melyre P # D, és P, ), R és D egy koron vannak. Bizonyitsd be,
hogy AP, BQ és CR egy ponton mennek &t.

I-4. Feladat

(a) Bizonyitsd be, hogy minden m pozitiv egész szamhoz létezik olyan n > m egész szdm,
melyre

3 15)- 5] - () “

(b) Jelolje p(m) a legkisebb egész n > m szadmot, melyre a (x) egyenlet teljesiil. Bizonyitsd be,
hogy p(2018) = p(2019).

Megjegyzés: Egy x valés szamra |x] jeloli a legnagyobb egész szamot, amely nem nagyobb x-nél.

A feladatok megoldasara 5 6ra all rendelkezésre.
Kérdéseket csak az els6 60 percben lehet feltenni.
Minden feladat 8 pontot ér.

A feladatok nem nehézségi sorrendben vannak.
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