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I-1. Feladat

Hatarozd meg az Gsszes olyan f: R — R fliggvényt, amelyre

F(@f(y) +2y) = flzy) +2f(y) + f(f(v))

teljesiil minden x és y valés szamra.

I-2. Feladat

Legyen n > 3 egész szam. Azt mondjuk, hogy a konvex AjAs... A, sokszog A; (1 < i < n)
csiicsa bohém, ha A; tikérképe az A;_1 A;+1 szakasz felez6pontjara az Aj Ay ... A, sokszognek a
belsejébe vagy a hatarara esik (ahol Ay = A, és A,+1 = A;). Hatdrozd meg a lehet6 legkisebb
szdmot, amennyi bohém csticsa lehet egy konvex n-szognek (n fiiggvényében).

(A konvex A1 As... A, sokszognek n cstcsa van, és az Osszes belsé szoge kisebb, mint 180°.)

I-3. Feladat

Legyen ABC olyan hegyesszogli haromszog, melyre AC' > BC, a koriilirt kore pedig legyen w.
Tegyiik fel, hogy P olyan pont az w kérén, melyre AP = AC, és P a révidebb BC' iv bels6
pontja. Legyen @) az AP és BC' egyenesek metszéspontja. Tegyiik fel tovabba, hogy R olyan
pont az w korén, melyre QA = QR, és R a révidebb AC iv bels6é pontja. Végiil legyen S a BC

egyenes és az AB oldalfelezé merélegesének a metszéspontja. Bizonyitsd be, hogy a P, @, R és
S pontok egy koéron helyezkednek el.

I-4. Feladat

Hatarozd meg a legkisebb pozitiv egész n szdmot, amelyre a kovetkezd allitas igaz: barmely n

egymast kovetd egész szam koziil ki lehet vdlasztani néhany (legaldbb egy) egymaést kovetd egész
szamot gy, hogy az Osszegiik oszthatd 2019-cel.

A feladatok megoldasara 5 6ra all rendelkezésre.

Kérdéseket csak az els6 60 percben lehet feltenni. 1 / 1
Minden feladat 8 pontot ér.

A feladatok nem nehézségi sorrendben vannak.



