Egyéni verseny
2020. augusztus 29.

W
([T
JRIELN
‘ N7 ' Ay

14" Middle European
Mathematical Olympiad 2020

Hungarian version

I-1. Feladat

Legyen NT a pozitiv egész szdmok halmaza. Hatdrozd meg az osszes olyan k pozitiv egész
szamot, melyre léteznek f: NT — NT és g: Nt — N7 fiiggvények tigy, hogy g végtelen sok
értéket felvesz, és

£ () = f ) + I

teljesiil minden pozitiv egész n esetén.

I-2. Feladat

Egy N pozitiv egész szamot fertdzének nevezink, ha létezik 1000 egymast koveté6 nemnegativ

egész szam Ugy, hogy az Osszes szamjegyeiknek az 6sszege N. Taldld meg az Osszes fertézé pozitiv
egész szamot.

I-3. Feladat

Legyen ABC' hegyesszogli, nem egyenldszari haromszog, melynek w a kéréirt kore és I a beirt
korének kozéppontja. Tegyiik fel, hogy a BIC haromszog H magassagpontja w belsejébe esik.

Legyen M az w kor hosszabbik BC' ivének felezOpontja. Legyen N az w kor révidebb AM ivének
felezGpontja.

Igazold, hogy létezik egy kor, mely w-t az N pontban érinti, valamint érinti BHI és C'HI koréirt
koreit.

I-4. Feladat

Talald meg az Gsszes olyan n pozitiv egész szamot, melyre léteznek x1, xo,

..., Tp pozitiv egész
szamok gy, hogy
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A feladatok megoldasara 5 6ra all rendelkezésre.
Kérdéseket csak az els6 60 percben lehet feltenni.
Minden feladat 8 pontot ér.

A feladatok nem nehézségi sorrendben vannak.
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