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I-1. Feladat

Hatarozd meg az Osszes olyan k € Ny szamot, melyre létezik olyan f : Ny — Ny fiiggvény, hogy
f(2024) =k és
f(f(n)) < fln+1) = f(n)

teljesiil minden n € Ny szamra.

Megjegyzés. A feladatban Ny a nemnegativ egész szamok halmazat jeloli.

I-2. Feladat

Egy végtelen rajztablara egy papirlap (mint amilyen ez a lap) van ragasztva. Marvin titokban
kivalaszt egy P konvex 2024-szbget, mely teljesen a papiron van. Tigerin ki szeretné taldlni
P cstcsait. Egy 1épésben Tigerin rajzol egy g egyenest a rajztablara, mely teljesen a papiron
kiviil fut, amire Marvin azzal a g-hez legkdzelebbi, g-vel parhuzamos h egyenessel valaszol, mely
athalad legalabb egy csticsan P-nek. Bizonyitsd be, hogy létezik olyan n pozitiv egész, melyre
Tigerin mindenképpen meg tudja hatarozni P csicsait legfeljebb n 1épésben.

I-3. Feladat

Legyen ABC' egy hegyesszogli, nem egyenl6 szari haromszog. Vélasszunk egy B-n és C-n atha-
lad6 w kort, melynek az AB és AC szakaszokkal vett masodik metszéspontja rendre D # A és
E # A. Legyen BE és C'D metszéspontja F'. Legyen G az a pont ABF haromszog koréirt korén,
melyre GB érinti w-t. Hasonléan legyen H az a pont AC'F haromszog koréirt kérén, melyre HC
érinti w-t. Bizonyitsd be, hogy létezik olyan, w valasztasitél fiiggetlen T # A pont, melyre az

AGH héaromszog koréirt kore athalad T-n.
I-4. Feladat

Egy n pozitiv egészre o(n) jelolje n pozitiv osztéinak Osszegét. Hatdrozd meg az Osszes egész
egylitthatés P polinomot, melyre P(k) oszthaté o(k)-val minden k pozitiv egészre.

A feladatok megoldasara 5 6ra all rendelkezésre.
Kérdéseket csak az els6 60 percben lehet feltenni. 1 / 1
Minden feladat 8 pontot ér.

A feladatok nem nehézségi sorrendben vannak.



